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Yo-kirjoituksissa hyviksytty laskin sallittu.

Tehtiviit
1. Olkoon f(z,y) = z2 + 3.

a) Laske osittaisderivaatat 2 f ja S
b) Miiritd funktion f gradientti V f(z,y).

¢) Maéiritd suunta, johon funktio f kasvaa nopeimmin pisteessi (3, 1).

2. Etsi funktion f(z,y, 2) =  +y — z maksimi ja minimi pallopinnalla 2% + y2 + _
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3. a) Laske tasointegraali

b) Laske kappaleen

tilavuus.

4. R-siteisen pallon B lampdtila T' = T'(p) laskee lineaarisesti keskipisteestd mi-
tatun etédisyyden p funktiona arvosta 100 (p = 0) arvoon 0 (p = R). Miiriti
funktion T'(p) lauseke ja laske pallon keskildmpotila
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Vihjeiti: Voit kiyttid tietoa, ettd V = 7 R?.
Liséksi voit kdyttdd tietoa, ettd pallokoordinaateissa (p, 6, ¢) tilavuuden paikal-
linen suurennussuhde on dV = p?sin ¢ dp df de.

Muistutus: Yhden vilikokeen saa uusia toukokuun tenttitilaisuudessa 27.5. My6s uusi-
joiden pitdd ilmoittautua tenttiin. Tentti ja uusintavilikokeet ovat samalla paperilla ja
niistéd saa tehdd joko yhden vilikokeen tai tentin.




