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Tavia selvasti jokaiseen vastauspaperiin kaikki otsaketiedot. Merkitse kurssikoodi-kohtaan opintojakson numero.

nimi ja onko kyseessd tentti vai vilikoe. Tutkinto-ohjelmakoodit ovat ARK., AUT, BIO, EST. ENE, GMA, INF, KEM,
KTA. KON, MAR, MTE, PUU, RRT. TFM, TIK, TLT, TUO, YYT.

Kokeessa of saa kilyttiil laskimia. Koeaika on 3h.
1. Olkoon (' C [0, 1] tavalliseen tapaan (“keskikolmannekset pois”) muodostettu Cantorin joukko ja
olkoon A Lebesguen mitta.
(a) Todista, ettid A(C") — 0.
(b) Mddritelldin jonkot 'y C R kullakin rationaaliluvulla ¢ € Q kaavalla
Co=C+g={x+yeR:xeC}

Madrdd jonkon

E::qu

qel)
mitta A\(F). Perustele!
2. Olkoon {X. M, ) mitta-avaruus.

(a) Mairittele milloin funktio f: X — R on mitallinen (merkitidn f € M).
(h) Olkoon f &€ M. Miiiritellddn g : X — R siten, ettd g(@) = ~|f(x)[2
Nivtd., ettd g € M.

3. Kurssilla esiteltiin tédrkeitdl suppencemislauseita, joista erdéin avulla voidaan laskea

X N
liln/ cos(V /m) ™ da,

n—rx G
missi N\ > 0 on kokonaisluku.

(a) Muotoile kyvseinen kurssilla esitelty lause.

(b) Laske mainittu lasku a-kohdassa antamasi lauscen avulla.



