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1. Olkoon A; kokonaislukukertoimisten korkeintaan 2 astetta olevien polynomien p#0
reaalisten juurten joukko. Toisin sanottuna a € A,, jos a € R ja on olemassa luvut
ao, a1, a2 € Z (a; # 0 jollakin ¢ € {0,1,2}) siten, ettd

p(a) = aza® + a1 + ag = 0.
(a) Néyté, ettd Ay on numeroituva.
(b) Onko potenssijoukko P(Ay) numeroituva? Perustele.
2. Olkoon (X, d) metrinen avaruus ja K C X kompakti.

(a) Médérittele tarkasti kompakti joukko.

(b) Olkoon A C X &érellinen pistejoukko. Todista suoraan méaéritelmin perus-
teella: K U A on kompakti.

3. Olkoon A € D' distribuutio ja olkoon (A;)32; distribuutiojono (A; € D’ kaikilla j).
(a) Méérittele distribuutioderivaatta DA.
(b) Médrittele suppeneminen distribuutiomielessé (merkitéén A Lt A).
(c) Todista, ettd jos A; 2, A, niin DA, 2 DA

4. Olkoon (X,d, ) metrinen mitta-avaruus, jossa u on Borel-mitta. Tarkastellaan
funktioita f : X — R.

(a) Méérittele mité tarkoittaa, etté funktio f on mitallinen (merkitédn f € M).

(b) Néyté, ettd jos f on jatkuva niin f € M.



