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Aalto-yliopisto

Kokeessa saa kayttaa laskimia, ei muita apuvilineiti.

Tehtavi 1: Tutki, suppenevatko sarjat
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Tehtéava 2: Laske pisteen (1,0, —1) etéisyys suorasta, joka kulkee pisteiden (1, —2, 0)
ja (3,0,1) kautta.

Tehtava 3: Olkoon
2z

f(z,y)

a) Laske funktion f osittaisderivaatat % ja g—g.
b) Laske f:n suunnattu derivaatta vektorin u = i + j suuntaan pisteessa (1, 1).
¢) Méiraa tasa-arvokdyréin f(z,y) = 1 normaalivektori pisteessa (1,1).

d) Laske f:n osittaisderivaattoja kédyttden pinnan z = f(z,y) normaalivektori pis-
teessa (1,1,1).

Tehtdvia 4: Hahmottele pinnat 2 = 5 — 2 +y, 22 + y? = 1 ja z = 0 ja laske néiden
rajoittaman kolmiulotteisen kappaleen tilavuus napakoordinaattien avulla.

Tehtava 5: Olkoon F vektorikentti
F(z,y,z) = yzi + z2j + zyk.
a) Onko F pyorteeton tai lihteeton?
b) Osoita, ettéd F on konservatiivinen ja etsi sille skalaaripotentiaali.
c¢) Laske [, F - dr, kun C on siled kéyr pisteesta (0,0, 0) pisteeseen (1,1, 1).

Tehtavia 6: Olkoon

F(z,y) = y’i — 2°j
ja C kolmion, jonka karkipisteet ovat (0, 0), (1,0) ja (0, 1), myétdpéivasn suunnistettu
keha. Laske viivaintegraali §, F - dr.




