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/ a) Oletetaan vektoriavaruuden kisite tunnetuksi. Méirittele vektoriavaruuden aliavaruus ja sen
/ dimensio.

/ b) Néyt, ettéi {1, 2z, 422 — 2} on polynomiavaruuden PP, (= korkeintaan toisen asteen reaali-

/ kertoimiset polynomit) kanta.

Tehtiva 2: Néyti, ettd matriisin A = ( > ydin ja riviavaruus ovat ortogonaaliset.
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Tehtiiva 3: Diagonalisoimalla matriisi A = ( Z g ) etsi A:lle neliGjuuri eli matriisi B, jolle

pitee B> = A

Tehtivi 4: Méiritd systeemin y' = Ay yleinen ratkaisu, kun
20 1 -2
a) A—<l2) b) A-(l 3).

Tehtiiva 5: Tarkastellaan epilineaarista systeemid

' = ylg=-1)
y =—z(z—1)
2 =2

missd (z,y, z) € R3. Tutki origon stabiilisuutta:

a) Linearisoi systeemi origon ympérilld. Mité voit patelld origon stabiiliudesta pelkn lineari-
soinnin perusteella?

' b) Kiyttimilli Lyuapunov-funktiota muotoa az? + by? + c22 piiittele, etti origo on stabiili.
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