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Moniosaisten tehtévien osien painoarvo on sama ellei muuta ole erik-
seen osoitettu. Kokeessa ei saa kiyttidsd laskimia.

Valitse viisi tehtidvidid seuraavista!

TEHTAVA 1 Olkoon funktio f(z,y,z) = 4z° — 2z3%z + 5yz'. a) Mi-
hin suuntaan f(z,y, z) kasvaa nopeimmin pisteessi (2, —2,1)? Miki on
funktion derivaatta tdhén suuntaan? b) Laske [ff, f(z,y,2)dV, kun
D = [0,1]* (yksikkékuutio).

TEHTAVA 2 Lausutaan funktio f{z,y) napakoordinaattien avulla:

f(z,y) = f(rcosp,rsing) = F(r,p).

()-3)

napakoordinaattien ja funktion F osittaisderivaattojen avulla.

Esitéd lauseke

TEHTAVA 3 Milla vakion a arvoilla funktiolla
f(z,y) =€ —2cosy + azy
on suhteellinen minimikohta origossa?

TEHTAVA 4 Etsi pisteen (e,0) lyhin etdisyys paraabelista > = 4z
kéyttdmalld Lagrangen kertoimia.

TEHTAVA 5 Tason kolme pistetté (—1,1), (—1,-2), (3,3), muodostavat
kolmion D. Laske integraali [[, zydz dy.

TEHTAVA 6 Laske [, zyzdv, kun V on pallon oktantti
{(z9.2) |+ +2" <L, 20,y20, 220}

Riemullista Wapun odotusta!



