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Kaikki yo-kokeessa hyvaksytyt laskimet ovat sallittuja.

1. Laske det A, B> = BB ja B~1, kun
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a) Masritd ortogonaalisessa diagonalisoinnissa A = PDPT esiintyvit mat-
riisit P ja D.
b) Voiko nelismuoto x”Ax saada negatiivisia arvoja joillakin vektoreilla
x = [z,y,2]"?

3. a) Ma#ritd raja-arvot

lim

x—0

ten(2z) ja lim (Va? + 2z — V22 + z).
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Vihje jslkimméiiseen: Kerro lausekkeella a/a, kun a = v/z2 + 2z + /22 + .
b) Laske f'(z), f"(z) ja ¢'(z), kun

f(z) = cos(57%) ja g(z) = itgz

4. a) Osoita valiarvolauseen avulla, ettd
| sin{3a) — sin(3b)| < 3|a — b

kaikilla a, b € R.

b) Yhtils 2sinz + siny = z + 2y mésrdd yksikésitteisen implisiittifunktion
y = y(z): R — R, vrt. kuva. Mé##rité pienin sellainen zy > 0, etté y'(zq) = 0.
Arvoa yp = y(xg) el tarvitse laskea.
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