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a) Kirjoita Lagrangen funktio minimointitehtiville, jossa minimoidaan funk-
tio f(z,y) = z® + y* + 2O rajoitusehdoilla z + y=1ljay?>+22=38.

b) Etsi ja luokittele funktion f(z,y) = (z —y)? + (z+y — 2245z —2y+1
adriarvokohdat (kriittiset pisteet).

1,1
I=// x2y3d$dy.
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b) Laske epdoleellinen integraali I = B e~ dydx ja hahmottele in-
tegrointialue. Miksi kyseinen integraali on epéoleellinen?

a) Laske integraali

- Laske funktion f(z,y) = 22 + y? integraalikeskiarvo kolmiossa T, jonka kirjet
Y g ]

ovat pisteissd (0, 0), (1,0) ja (1,1).

- Kappaleen D hitausmomentti z-akselin suhteen saadaan integraalista

zz:///D<x2+y2>5dv,

missd d on tiheys. Laske epéyhtiilon 22+ y%+ 22 < o2, missi a > 0, madriimsin
vakiotiheyksisen (6 = §p = vakio) pallon hitausmomentti z-akselin suhteen.

.) Médritd Helix-kéyrin

r=acosti+asintj+ btk
pisteitd (a, 0,0) ja (a, 0, 27b) yhdistdvin osan kaarenpituus.

Laske viivaintegraali
@ =izt @),

kun C on epiyhtilsiden 22 + % < a2, 7, y > 0 mdédrdamai kiekon neljinneksen
reuna positiiviseen suuntaan kierrettyni.

Vihje. Voit kiyttii hyviksesi Greenin kaavaa

0 0

Etsi differentiaaliyhtilon

yleinen ratkaisu.

Ratkaise alkuarvo-ongelma
y'+y' =€, y(0)=0, y(0)=1.
Tutki sopivaa testii kiyttimall, suppeneeko sarja

$ o

n=1

Enté suppeneeko kyseinen sarja itseisesti?



