Mat-1.1320 Matematiikan peruskurssi K2
Heikkinen/Tikanmaéki

Kokeessa saa kayttaa ylioppilaskirjoituksiin hyvaksyttya laskinta.
Sivun kdantépuolelta 16ytyy tarpeellisia kaavoja.

Tentti 2.9.2011
1. Etsi ja luokittele funktion f(z,y) = z* + 3zy + 3y kriittiset pisteet.

2. Maaraa funktion f(z,y) = zy dariarvot joukossa 222 + y* = 1.

[[[ v

kun D on epayhtéldiden z < 0, z > 0 ja 2 + y® + 22 < ; maardama
neljasosapallo.

3. Laske

4. a) Laske Helix-kdyrén r(¢) = (cost, sint, t) kaarenpituus parametrivalilla
t € [0, 27).

b) Laske vektorikentdn F(z,v,2) = x?yzi + zy?2j + zyz’k vuo lipi
kuution 0 < z,y,z < 1 pinnan ulospain.
5. a) Madraa differentiaaliyhtdlon ¢ + 2zy = 2ze™* yleinen ratkaisu.
b) Maéaraa differentiaaliyhtalon y” — ¢ — 6y = 0 yleinen ratkaisu.

c) Ratkaise alkuarvotehtava

y'—y' —6y=0, y(0)=1, ¢'(0)=0.



Pallokoordinaattimuunnos
T = psin ¢ cosf
y = psin¢sinf
Z = pcos¢
dV = p*singpdpdf do.

Integrointikaavoja
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