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Fyll i tydligt pa varje svarpapper samtliga uppgifter. Pa forhorskod och -namn skriv kursens kod, namn 
samt slutforhor eller mellanforhor med ordningsnummer. Utbildningsprogrammen ar ARK, AUT, BIO , 

EST, ENE, GMA, INF, KEM, KJO, KTA, KON, MAK, MAR, PUU, RAK, TFY, TIK, TLT, TUO, YHD. 

Raknare ar inte tillaten. Examenstid 3h. 

1. Den plana kurvan S har ekvationen x2 
- 2y2 + 4xy + 6x - 12y = 15 i standardkoordinat­

systemet { 0, i, )} . Best am ett annat koordinatsystem { 0', e€, eTJ} genom att forskjuta origo 
och vrida basvektorerna, sa att ekvationen for s forenklas till form en ae + bry2 = q' dar 
a> 0 och q ar nagot av talen 1, -1, 0. Berakna konstanterna a, b, q och skissa kuvan. 

2. Berakna med hjalp av en lamplig substitution: 

L (2x + 3y)2(x- 5y) 2dxdy, A: l2x + 3yl :S 4 & lx- 5yl :S 3. 

3. Kroppen A : x2 + y2 + z2 ::; R2 & z ~ J x2 + y2 har konstant densitet. Berakna a) 
kroppens tyngdpunkt (masscentrum) och b) faktorn k i formeln lx = kmR2 , dar lx ar 
kroppens tri::ighetsmoment med avseende pa x-axeln och m ar kroppens massa. 

4. I planet T : 2x + 3y + 6z = 0 i rummet finns ett plant omrade A, vars area = 1. Berakna 

1 [(x2 + 3z)dx + (4x- y2)dy + (8y- 2z2 )dz], !a A 

dar man gar runt begransningskurvan 8A moturs da man tittar pa den langt bortifran pa 
positiva x-axeln. 


