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Kirjoita selvasti jokaiseen koepaperiin kysytyt tiedot! 

1. Thtkitaan ehdon 

{ 

_ 2x+y 2 , Z = X + iy ¥- 0 
z =X+ iy H X y 

0, z = 0 

miiiiriiiimiiii kompleksimuuttujan funktiota f. 

(a) Ovatko Cauchy-Riemannin yhtiilOt voimassa origossa? 

(b) Onko f derivoituva origossa? 

(c) Onko f analyyttinen origossa? 

2. (a) Etsi Mobius-kuvaus M, joka kuvaa yksikkokiekon ulkopuolen 

{z E CI Izl> 1} 

vasemmaksi puolitasoksi { z E C I Re z < 0} siten, etta M ( 1) = 0 
jaM( -1) = oo. 

(b) Etsi kuvaus, joka kuvaajoukon {z E q Re z > 0 ja Im z E (0, ~]} 
konformisesti vasemmaksi puolitasoksi { z E C I Re z < 0} 

(c) Miiiiriiii reaaliakselin alkukuvajoukko b)-kohdan kuvauksessa. 

3. Etsi furiktion 
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Z H---

z2 + 3z + 2 

Laurentin kehitelmii alueessa {z E C I 2 < lz - 11 < 3}. 

4. Miiiiriiii integraali 
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